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บทที่ 1  
ล ำดบัอนันต์และอนุกรมอนันต์ 

 

 

1.2  ลิมิตของล ำดับอนันต์ 
 

 (1)  พิจารณากราฟของล าดับ 1

2
n n

a    ดังต่อไปนี้ 
 

 
 

                                           
 

 จากกราฟจะเห็นว่า  ถ้า n  มีค่ามากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุดแล้ว  na  มีค่าลดลงและเข้าใกล้ 0  แต่

จะไม่เท่ากับ 0   
หมำยเหตุ เส้นประท่ีปรากฏในกราฟเป็นเส้นท่ีใช้เพื่อแสดงให้เห็นแนวของจุด  ไม่ใช่ส่วนหนึ่งของกราฟ 
 

 (2)  พิจารณากราฟของล าดับ 2na    ดังต่อไปนี้ 
 

              
 

 จากกราฟจะเห็นว่า  na  มีค่าเป็น 2 เสมอ  ส าหรับทุกค่าของ n   
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 เมื่อ n  มีค่ามากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด  และพจน์ท่ี n  เข้าใกล้หรือเท่ากับจ านวนจริง L  เพียงจ านวน
เดียวเท่านั้นแล้ว  เรียก L  ว่า  ลิมิตของล ำดับ (limit  of  a  sequence)  และกล่าวว่าล าดับนั้นมีลิมิต
เท่ากับ L   เรียกล าดับอนันต์ท่ีมีลิมิตว่า  ล ำดับลู่เข้ำ (convergent  sequence) 
 

 จากตัวอย่างข้างต้นจะได้ว่า  ล าดับ 1

2
n n

a    เป็นล าดับลู่เข้า  มีลิมิตเท่ากับ 0  และล าดับ 2na      

 

 (3)  พิจารณากราฟของล าดับ ( 1)
1

n

na
n


    ดังต่อไปนี้ 

  

 
 

 
 

 จากกราฟจะเห็นว่า  แนวของจุดในกราฟจะเข้าใกล้เส้นทึบท่ีปรากฏ  ซึ่งหมายความว่า  เมื่อ n  
มีค่ามากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด  พจน์ท่ี n  มีค่าเข้าใกล้ 1  แต่จะไม่เท่ากับ 1   

 ดังนั้น  ล าดับ ( 1)
1

n

na
n


   เป็นล าดับลู่เข้าและมีลิมิตเท่ากับ 1 

 

 (4)  พิจารณากราฟของล าดับ 2 1na n    ดังต่อไปนี้ 
 

         
 

 จากกราฟจะเห็นว่า  เมื่อ n  มีค่ามากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด  พจน์ท่ี n  ของล าดับจะมีค่ามากขึ้น
และไม่เข้าใกล้จ านวนใดจ านวนหนึ่ง  จึงกล่าวได้ว่า  ล าดับ 2 1na n   ไม่มีลิมิต  ล าดับนี้จึงไม่ใช่ล าดับลู่เข้า  

เรียกล าดับอนันต์ท่ีไม่ใช่ล าดับลู่เข้าว่า  ล ำดับลู่ออก (divergent  sequence)    

เป็นล าดับลู่เข้า  มีลิมิตเท่ากับ 2   
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 (5)  พิจารณากราฟของล าดับ 1( 1)n

na     ดังต่อไปนี้ 
 

          
 

 จากกราฟจะเห็นว่า  เมื่อ n  เป็นจ านวนค่ี  พจน์ท่ี n  จะเท่ากับ 1  และเมื่อ n  เป็นจ านวนคู่  
พจน์ท่ี n  จะเท่ากับ –1  ดังนั้น  เมื่อ n  มีค่ามากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด  พจน์ท่ี n  ของล าดับจึงไม่เข้าใกล้
จ านวนใดจ านวนหนึ่ง  ล าดับ 1( 1)n

na    จึงไม่มีลิมิต  ดังนั้น  ล าดับนี้จึงเป็นล าดับลู่ออก  และเรียกล าดับ

ลู่ออกท่ีมีลักษณะของกราฟขึ้นและลงสลับกันโดยไม่เข้าใกล้จ านวนใดจ านวนหนึ่งว่า  ล ำดับแกว่งกวัด 
(oscillating  sequence) 
 

 ส าหรับล าดับลู่ออก  ถ้าพิจารณาล าดับจากการเขียนกราฟจะแบ่งออกเป็น 3 ประเภท  คือ 
 1) ล าดับลู่ออกซึ่งพจน์ท่ี n  มีค่ามากขึ้นเรื่อย ๆ  เมื่อ n  มค่ีามากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด 
 2) ล าดับลู่ออกซึ่งพจน์ท่ี n  มีค่าลดลงเรื่อย ๆ  เมื่อ n  มีค่ามากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด 
 3) ล าดับลู่ออกซึ่งมีลักษณะแตกต่างจากล าดับในข้อ 1) และ 2)  ซึ่งเรียกว่า  ล าดับแกว่งกวัด 
 

 

 ลิมิตของล ำดับ 
 1.  ล าดับท่ีจะน ามาพิจารณาลิมิตนั้นต้องเป็นล าดับอนันต์ 
 2. ถ้ากล่าวว่า L  เป็นลิมิตของล าดับท่ีมีพจน์ท่ี n  เป็น na   หมายถึง  เมื่อ n  มากขึ้นโดยไม่มีท่ี

ส้ินสุด  พจน์ท่ี n  ของล าดับจะเข้าใกล้หรือเท่ากับจ านวนจริง L  เพียงจ านวนเดียวเท่านั้น  และเขียนแทน
ด้วยสัญลักษณ์ lim n

n
a L


   (อ่านว่า  ลิมิตของล าดับ na  เมื่อ n  มากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด  เท่ากับ L ) 

 3. ล าดับอนันต์ท่ีมีลิมิตเรียกว่า  ล าดับลู่เข้า  ส่วนล าดับอนันต์ท่ีไม่มีลิมิตเรียกว่า  ล าดับลู่ออก 
 4.  การพิจารณาว่าล าดับใดจะมีลิมิตหรือไม่นั้น  อาจท าได้โดยการพิจารณาจากกราฟของล าดับ   
เมื่อ n  มากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด 
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ตัวอย่ำงที่ 1 จงหาลิมิตของล าดับ an = n2  โดยการวาดกราฟ 
วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   

ตัวอย่ำงที่ 2 จงหาลิมิตของล าดับ an = 
3

5

n
  โดยการวาดกราฟ 

วิธีท ำ   
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แบบฝึกหัดที่ 4 
 

ช่ือ – สกุล ......................................................................................  ช้ัน ..............................  เลขท่ี .................. 
 

จงเขียนกราฟเพื่อตรวจสอบดูว่าล าดับในแต่ละข้อต่อไปนี้เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก 

 1.  sin
2

n

n
a


  

 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 
an           

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 2.  5

1
na

n



 

 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 
an         
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 3.  2n

na
n

  
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 
an         

 
 
 
 
 
 
 
 4.  (1 ( 1) )n

na n    
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 
an           

 
 
 
 
 
 
 

 5.  1
4

2
n n

a    
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 
an         
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ตัวอย่ำงที่ 1   จงพิจารณาว่าล าดับ 1
na

n
  เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก  ถ้าเป็นล าดับลู่เข้า  ให้บอกด้วยว่า 

 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ตัวอย่ำงที่ 2   จงพิจารณาว่าล าดับ 3

na n  เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก  ถ้าเป็นล าดับลู่เข้า  ให้บอกด้วยว่า

ลิมิตของล าดับนี้เป็นเท่าใด 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 

ตัวอย่ำงที่ 3  จงพิจารณาว่าล าดับ an = 
1

𝑛2
 เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก  ถ้าเป็นล าดับลู่เข้า  ให้หาลิมิตด้วย 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
ทฤษฎีบทท่ี 1  ให้ r  เป็นจ านวนจริงบวกใด ๆ  จะได้ว่า 

  1.  1
lim 0

rn n
    

 2.  lim r

n
n


 หาค่าไม่ได้ 

ลิมิตของล าดับนี้เป็นเท่าใด 
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ทฤษฎีบทที่ 2  ให้ r  เป็นจ านวนจริง 
  1.  ถ้า | | 1r    แล้ว  lim 0n

n
r


    

 2.  ถ้า | | 1r    แล้ว  lim n

n
r


  หาค่าไม่ได้ 

 

ตัวอย่ำงที่ 4   จงหาลิมิตของล าดับ 1

2

n

na
 

  
 

 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่ำงที่ 5   จงหาลิมิตของล าดับ 5

4

n

na
 

  
 

 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 
 
ตัวอย่ำงที่ 6   จงหาลิมิตของล าดับ 2n

na   

วิธีท ำ 
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ทฤษฎีบทที่ 3  ให้ , ,n n na b t  เป็นล าดับของจ านวนจริง  ,A B  เป็นจ านวนจริง  และ c  เป็นค่าคงตัวใด ๆ  

โดยท่ี lim n
n

a A


   และ lim n
n

b B


   จะได้ว่า 

  1.  ถ้า 
nt c   แล้ว  lim limn

n n
t c c

 
     

 2.  ถ้า lim limn n
n n

ca c a cA
 

     

 3.  lim( ) lim limn n n n
n n n

a b a b A B
  

            

 4.  lim ( ) lim limn n n n
n n n

a b a b A B
  

          

 5.  lim( ) lim limn n n n
n n n

a b a b AB
  

         

 6.  ถ้า 0nb   ทุกจ านวนเต็มบวก n   และ 0B    แล้ว 
lim

lim
lim

n
n n

n
n n

n

aa A

b b B







 
  

 
     

 
ตัวอย่ำงที่ 7   จงหาลิมิตของล าดับ  4na   

วิธีท ำ  
 

 

ตัวอย่ำงที่ 8   จงหาลิมิตของล าดับ  4
na

n
  

วิธีท ำ  
 
 
 
 

ตัวอย่ำงที่ 9   จงหาลิมิตของล าดับ  
2

2

1 3
n

n
a

n


  

วิธีท ำ  
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ตัวอย่ำงที่ 10  จงหาลิมิตของล าดับ  
2

3 2

4 3

2 3 5
n

n n
a

n n

 


 
 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่ำงที่ 11  จงหาลิมิตของล าดับ 
2

3 8

4
n

n
a

n n




 
 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่ำงที่ 12  จงหาลิมิตของล าดับ 
3

2 4
n

n
a

n n


 
 

วิธีท ำ  
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ตัวอย่ำงที่ 13  จงหาลิมิตของล าดับ 
2 3

21 3
n

n n
a

n n
 

 
 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ทฤษฎีบทที่ 4  ให้ na  เป็นล าดับของจ านวนจริงท่ีมากกว่าหรือเท่ากับ 0  และ m  เป็นจ านวนเต็มท่ีมากกว่า

หรือเท่ากับ 2 
  ถ้า  lim n

n
a L


   แล้ว  lim lim mm m

n n
n n

a a L
 

     

 

ตัวอย่ำงที่ 14  จงหาลิมิตของล าดับ 4 1

1
n

n
a

n





 

วิธีท ำ  
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ตัวอย่ำงที่ 15  จงหาลิมิตของล าดับ 
25 1

7 4
n

n
a

n





 

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 เราสามารถประยุกต์ใช้ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตท่ีกล่าวมาแล้ว  ในการพิจารณาว่าล าดับ ท่ีก าหนดให้
เป็นล าดับลู่เข้าหรือไม่  ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
 

ตัวอย่ำงที่ 16  จงพิจารณาว่าล าดับ 3 2
n

n
a

n


  เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก  

วิธีท ำ  
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ตัวอย่ำงที่ 17  จงพิจารณาว่าล าดับ 
3

3

3

5 17
n

n n
b

n





 เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก  

วิธีท ำ  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่ำงที่ 18  จงพิจารณาว่าล าดับ 
2

5
2

4

32 3
n

n n
c

n n





 เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก  

วิธีท ำ  
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สรุปวิธีพิจำรณำว่ำล ำดับใดเป็นล ำดับลู่เข้ำหรือลู่ออก 
 วิธีที่ 1  พิจารณาการลู่เข้าหรือลู่ออกจากกราฟของล าดับ 
  1) ถ้า n  มากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด  แล้วท าให้ 

na  เข้าใกล้หรือเท่ากับจ านวนจริง L  เพียง

จ านวนเดียว  ล าดับนั้นจะเป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตของล าดับเท่ากับ L   
  2) ถ้า n  มากขึ้นโดยไม่มีท่ีส้ินสุด  แล้วท าให้ 

na  เข้าใกล้จ านวนจริงมากกว่า 1 ค่า  หรือท าให้ 

na  มีค่าเพิ่มขึ้นหรือลดลงอย่างไม่มีขอบเขต  ล าดับนั้นจะเป็นล าดับลู่ออก  และไม่มีลิมิต  

 วิธีที่ 2  พิจารณาการลู่เข้าหรือลู่ออกโดยใช้ทฤษฏีบทของลิมิต 
  วิธีนี้ใช้แนวคิดจากบทนิยามท่ีกล่าวว่า  “ล าดับอนันต์ท่ีมีลิมิตเรียกว่า  ล าดับลู่เข้า”  และ  “ล าดับ
อนันต์ท่ีไม่มีลิมิตเรียกว่า  ล าดับลู่ออก” 
 
 
 

ข้อสังเกตเก่ียวกับลิมิตของล ำดับที่พจน์ทั่วไปอยู่ในรูปของเศษส่วนพหุนำม 
 1.  ถ้าเลขช้ีก าลังสูงสุดของพหุนามท่ีเป็นตัวเศษเท่ากับเลขช้ีก าลังสูงสุดของพหุนามท่ีเป็นตัวส่วน  แล้ว  

ลิมิตของล าดับจะเท่ากับสัมประสิทธิ์ของพจน์ท่ีมีเลขช้ีก าลังสูงสุดของตัวเศษหารด้วยสัมประสิทธิ์ของ
พจน์ท่ีมีเลขช้ีก าลังสูงสุดของตัวส่วน 

 2.  ถ้าเลขช้ีก าลังสูงสุดของพหุนามท่ีเป็นตัวเศษน้อยกว่าเลขช้ีก าลังสูงสุดของพหุนามท่ีเป็นตัวส่วน  แล้ว  
ลิมิตของล าดับจะเท่ากับศูนย์ 

 3.  ถ้าเลขช้ีก าลังสูงสุดของพหุนามท่ีเป็นตัวเศษมากกว่าเลขช้ีก าลังสูงสุดของพหุนามท่ีเป็นตัวส่วน  แล้ว  
ล าดับนั้นจะไม่มีลิมิต 

 
 

 จากข้อสังเกตเกี่ยวกับลิมิตของล าดับท่ีพจน์ท่ัวไปอยู่ในรูปของเศษส่วนพหุนามข้างต้น  เราสามารถหา
ลิมิตของล าดับด้วยวิธีลัด  ได้ดังนี้ 
 

  กำรหำลิมิตของล ำดับด้วยวิธีลัด 
  1.  ท าให้ตัวเศษและตัวส่วนในพจน์ท่ี n  มีตัวแปรก าลังสูงสุดเท่ากัน 
 

  2.  ค่าลิมิต   = 
 
 
 
 
 

สัมประสิทธิ์ของพจน์ท่ีมีก าลังสูงสุดของตัวเศษ 
สัมประสิทธิ์ของพจน์ท่ีมีก าลังสูงสุดของตัวส่วน 
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แบบฝึกหัดที่ 5 
 

ช่ือ – สกุล ......................................................................................  ช้ัน ..............................  เลขท่ี .................. 
 

1.  จงใช้ทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตของล าดับเพื่อตรวจสอบว่าล าดับในแต่ละข้อต่อไปนี้เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก 
 

 

1) 8

3
na

n
    

 
 
 
 
 
 
 

2) 8

7

n

n n
a     

 

 

3) ( 1)n

na      

 
 
 
 
 
 
 

4) 1
3

2

n

na
 

  
 

   

 

 

5) 1
4na

n
     

 
 
 
 
 
 
 
 
 

6) 
2

2

7

5 3
n

n
a

n



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7) 
1

2

3

5

n

n n
a




    

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

8) 
2 1

4
n

n
a

n


    

 

 

9) 
3 1 2

n

n
a

n

 
    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10)   
2

3 3

4 1

2 2
n

n
a

n n




 
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2.  จงหาลิมิตของล าดับในแต่ละข้อต่อไปนี้  
 

 1) 6 4

6
n

n
a

n


  ............................................................................................................... 

 2) 3 5

6
n

n
a


  ............................................................................................................... 

 3) 
1

n

n
a

n



 ............................................................................................................... 

 4) 
2

4 5
n

n
a

n


  ............................................................................................................... 

 5) 2 1

3 1
n

n
a

n





 ............................................................................................................... 

 6) 
23 5

7 1
n

n n
a

n





 ............................................................................................................... 

 7) 
2

2

4 2 3
n

n n
a

n

 
  ............................................................................................................... 

 8) 
2

2

3 1

10 5
n

n
a

n n





 ............................................................................................................... 

 9) 1 1

1
na

n n
 


 ............................................................................................................... 

 10) 1

1
n

n
a

n





 ............................................................................................................... 

 11) 
28 5 2

3 2
n

n n
a

n

 



 ............................................................................................................... 

 12) 
3 2

3

5 4 1

2 3
n

n n
a

n n

 


 
 ............................................................................................................... 

 13) 
5

2 5

1
n

n
a

n

 
  

 
 ............................................................................................................... 

 14) 
210 1

1
n

n
a

n





 ............................................................................................................... 

 15) 
2

44

3 1

16 5
n

n
a

n





 ............................................................................................................... 

 16) 1

3

n

na



 
  
 

 ............................................................................................................... 
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3.  ก าหนดล าดับ 
4 2

4

2

3 13
n

n n
a

n





  จงให้เหตุผลว่า  นักเรียนเห็นด้วยหรือไม่กับวิธีการหาลิมิตของล าดับ 

na  

ท่ีแสดงไว้ในกรอบต่อไปนี้ 
 

 โดยทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิต  จะได้  
4 2

4 2

4 4

lim 22
lim

3 13 lim 3 13

n

n

n

n nn n

n n










 
  

 แต่เนื่องจาก  4 2lim (2 )
n

n n


  หาค่าไม่ได้  และ  4lim (3 13)
n

n


   ก็หาค่าไม่ได้ 

 ดังนั้น  
4 2

4

2
lim

3 13n

n n

n




  จึงหาค่าไม่ได้ 

 

 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 

4.  ประโยคต่อไปนี้เป็นจริงหรือไม่  จงให้เหตุผล 
 1) ถ้า na  และ nb  เป็นล าดับลู่ออก  แล้ว ( )n na b  เป็นล าดับลู่ออก 

 2) ถ้า na  เป็นล าดับลู่เข้า  และ nb  เป็นล าดับลู่ออก  แล้ว ( )n na b  เป็นล าดับลู่ออก 

 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................................................... 
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ล ำดับอนันต์ท่ีเป็นล ำดับเลขคณิต 
 ล าดับอนันต์ท่ีเป็นล าดับเลขคณิตจะอยู่ในรูป 

1 1 1, , 2 , ...a a d a d   เมื่อ d  คือผลต่างร่วม   

 และ  
1 ( 1)na a n d    

   กรณีท่ี 1   ถ้า 0d    จะได้  1na a  

    ดังนั้น  
1 1lim limn

n n
a a a

 
   

    แสดงว่า  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตเท่ากับ 
1a  

   กรณีท่ี 2   ถ้า 0d    จะได้  
1

1
1 0

( 1)n

a n d d
a a n d

n

 
     

    ดังนั้น  
1

1

0
lim limn
n n

a n d d
a

n 

 
   ซึ่งหาค่าไม่ได้ 

    แสดงว่า  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่ออก 
 

 สรุปได้ว่ำ   ส าหรับล าดับอนันต์ท่ีเป็นล าดับเลขคณิตท่ีอยู่ในรูป 1 1 1, , 2 , ...a a d a d   

    (1)  ถ้า 0d   แล้ว  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตเท่ากับ 1a  

    (2)  ถ้า 0d   แล้ว  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่ออก 
 

- - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - - 
 

ล ำดับอนันต์ท่ีเป็นล ำดับเรขำคณิต 
 ล าดับอนันต์ท่ีเป็นล าดับเรขาคณิตจะอยู่ในรูป 2

1 1 1, , , ...a a r a r  เมื่อ r  คืออัตราส่วนร่วม   

 และ  1

1

n

na a r   

   กรณีท่ี 1   ถ้า 1 1r     จะได้  1

1lim lim 0n

n
n n

a a r 

 
   

    แสดงว่า  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตเท่ากับ 0 
   กรณีท่ี 2   ถ้า 1r    จะได้  1

1 1lim lim n

n
n n

a a r a

 
   

    แสดงว่า  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตเท่ากับ 1a  

   กรณีท่ี 3   ถ้า 1r    หรือ 1r   จะได้  1

1lim lim n

n
n n

a a r 

 
   หาค่าไม่ได้ 

    แสดงว่า  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่ออก  
 

 สรุปได้ว่ำ   ส าหรับล าดับอนันต์ท่ีเป็นล าดับเรขาคณิตท่ีอยู่ในรูป 2

1 1 1, , , ...a a r a r  

    (1)  ถ้า 1 1r    แล้ว  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตเท่ากับ 0 
    (2)  ถ้า 1r   แล้ว  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตเท่ากับ 1a  

    (3)  ถ้า 1r    หรือ 1r   แล้ว  ล าดับอนันต์นี้เป็นล าดับลู่ออก 
 

ควำมรู้เพิ่มเติม 
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 ถ้า 
1 2 3, , , ..., , ...na a a a  เป็นล าดับอนันต์  ซึ่งแต่ละพจน์มีเครื่องหมายบวกและลบสลับกันแล้ว 

 (1) ถ้า  lim| | 0n
n

a


   แล้ว  ล าดับอนันต์นี้จะเป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตของล าดับเท่ากับ 0 

 (2) ถ้า  lim| |n
n

a L


   โดยท่ี 0L    แล้ว  ล าดับอนันต์นี้จะเป็นล าดับลู่ออก 

 

ตัวอย่ำงที่ 1 จงพิจารณาว่าล าดับ 2 1
( 1)

3 8

n

n

n
a

n

 
   

 
 เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก 

วิธีท ำ เนื่องจาก      

2 1
lim| | lim ( 1)

3 8

n

n
n n

n
a

n 

 
   

 
 

   2 1
lim

3 8n

n

n





 

   2

3
  

 ดังนั้น   ล าดับ 2 1
( 1)

3 8

n

n

n
a

n

 
   

 
  เป็นล าดับลู่ออก 

 

ตัวอย่ำงที่ 2 จงพิจารณาว่าล าดับ 1

2

2 5
( 1)

3 4

n

n

n
a

n

  
   

 
 เป็นล าดับลู่เข้าหรือลู่ออก 

วิธีท ำ เนื่องจาก      
1

2

2 5
lim| | lim ( 1)

3 4

n

n
n n

n
a

n



 

 
   

 
 

   
2

2 5
lim

3 4n

n

n





 

   0  

 ดังนั้น   ล าดับ 1

2

2 5
( 1)

3 4

n

n

n
a

n

  
   

 
  เป็นล าดับลู่เข้า  และมีลิมิตเท่ากับ 0 

 
 

ควำมรู้เพิ่มเติม 


